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บทศ,ดย่อ

เ‘ฝfinรุปย่อย เฉพาะที่ยอง เ ป ร กรุป ร หมายถึง เ ป ร กรุปย่อยยอง ร ‘ส่งอยู่'ใน!-ปแบบ 
eSe โดยท่ี e เป็นไอเดมโพเทนค้ยอง ร เ? า เ? ย ก เ ป ร กรุป ร ว'ๆ  เป็น เ ป ร กรุปท่ีแยกแฟก
เตอ?'ไค้ค้าฝ็กรุปย่อย G ยอง ร ส่งทำให้ ร = GE(ร ) โดยท่ี E (s) เป็นเปตยองไอเดม 
โพเทนต์ท้ังหมดยอง ร และเ ? ยก เ ป ร กรุป ร ว'า เป็น เ ป ร กรุปท่ีแยกแฟก เตอ?’'ไค้อย่าง เฉพาะท่ี 
ถ้า แต่ละเปรกรุปย่อยเฉพาะที่ยอง ร แยกแฟกเตอ?ไค้

ให้ X เป็นเปตใด  ๆ สักห?ปกา?แปลงบางต่วน 0เ ยอง X ให้ ร( a ) =
{x £ Aa I xa /  x} โดยท่ี Aa เป็นโดเมนยอง 0เ เ?ากล่าวว'ากา?แปลงบางสํ,วน a
ยอง X เกีอบเป็นเอกสักบภํเถ้า ร(a )  เป็นเปตคาสัด

ในร ทยาฉพนร ฉบปน เ?าให้สักษภเะยอง เ ป ร กรุปยองกา?แปลงที่แยกแฟกเตอ?’’ไค้อย่าง 
เฉพา ะท่ีสังต่อไปฟ้'

ทฤบฎี เ ป ร กรุปยองกา?แปลงบางส่วน'บน เปต X เป็นเ ป ร กรุปที่แยกแฟกเตอ?ไค้อย่าง เฉพาะท่ี
เที่อและต่อเที่อ X เป็นเปตค,าสัด

บทแท?ก ให้ X เป็นเปตใด  ๆ และให้ ธ เป็นเปรกรุปยองกา?แปลงเต็มบนเปต X ห?อเป็น 
เปรกรุปผกสันส์มมาต?บนเปต X ( เ ป ร กรุปยองกา?แปลงบางล่วนฝร ด  1-1 บนเปต X) ไค้ว'า 
ร เป็นเปรกรุปที่แยกแฟกเตอ?ไค้อย่างเฉพาะที่ เที่อและต่อเมอ X เป็นเปตค'าสัด



V

ทฤษฎี สัาหร‘ปเปต X ได  ๆ เปมิกรุปยองการแปลงบางด้วนที่เกิอบเป็น เอกสักษถ่{ยองเปต X
ท้ังหมดเป็นเปรกรุปท่ีแยกแฟก เตอรํได้อย่าง เฉพาะ«ท่ี

บทแทรก สัาหสัปเปต X ไค  ๆ เปรกรุปยองการแปลงที่เกีอบเป็น เอกสักษณัยองเปต X ท้ังหมด
และ เปรกรุปยองการแปลงบางด้วนฟฉด 1-1 ที่เกอบเป็นเอกสัก‘ษณยองเปต X ท้ังหมดเป็นเปรกรุป 
ที่แยกแฟกเตอรได้อย่าง เฉพาะท่ี

ทฤษฎี สัาห?ปสัานวนเสิมบวก ท และฟิลด้ F ได  ๆ เปรกรุปยอง เมต?กป์ยนาด nxn บน F
ท้ังหมดภายได้การคูณยอง เมต f  กป้เป็น เปรเกรุปท่ีแยกแฟกเตอรได้อย่าง เฉพาะท่ี



T h e s i s  T i t l e  

Nam e

T h e s i s  A d v i s o r  

D e p a r tm e n t  

A c a d e m ic  Y e a r

L o c a l l y  F a c t o r i z a b l e  T r a n s f o r m a t i o n  S e m ig r o u p s  

M r .  P r a k i t  J a m p a c h o n

A s s o c i a t e  P r o f e s s o r  Y u p a p o r n  K e m p r a s i t  P h .D .

M a t h e m a t ic s

1 9 8 4

ABSTRACT

B y  t h e  l o c a l  s u b s e m ig r o u p s  o f  a  s e m ig r o u p  ร we m e a n  t h e  s u b 

s e m ig r o u p s  o f  ร i n  t h e  f o r m  eS e  w h e r e  e  i s  a n  i d e m p o t e n t  o f  ร .  A s e m i 

g r o u p  ร i s  s a i d  t o  b e  f a c t o r i z a b l e  i f  t h e r e  e x i s t s  a  s u b g r o u p  G o f  ร 

s u c h  t h a t  ร ะ: G E (S )  w h e r e  E ( s )  i s  t h e  s e t  o f  a l l  i d e m p o t e n t s  o f  ร .

A  s e m ig r o u p  i n  w h i c h  e a c h  l o c a l  s u b s e m ig r o u p  i s  f a c t o r i z a b l e  i s  c a l l e d  

a  l o c a l l y  f a c t o r i z a b l e  s e m ig r o u p .

L e t  X b e  a  s e t .  F o r  a  p a r t i a l  t r a n s f o r m a t i o n  a o f  X ,  t h e  s h i f t  

o f  a  i s  d e f i n e d  t o  b e  t h e  s e t  s ( a )  ะ ( x  E A a  I x a  /  x }  w h e r e  A a  i s  t h e  

d o m a in  o f  a .  A  p a r t i a l  t r a n s f o r m a t i o n  a  o f  X i s  s a i d  t o  b e  a lm o s t  i d e n 

t i c a l  i f  a n d  o n l y  i f  i t  h a s  a  f i n i t e  s h i f t .

I n  t h i s  t h e s i s ,  w e c h a r a c t e r i z e  l o c a l l y  f a c t o r i z a b l e  t r a n s f o r 

m a t i o n  s e m ig r o u p s  a s  f o l l o w s  :

THEOREM . T h e  p a r t i a l  t r a n s f o r m a t i o n  s e m ig r o u p  o n  a  s e t  X i s  l o c a l l y  

f a c t o r i z a b l e  i f  a n d  o n l y  i f  X i s  f i n i t e .

C O R O LLAR Y . L e t  X  b e  a  s e t  a n d  l e t  ร b e  t h e  f u l l  t r a n s f o r m a t i o n  s e m i 

g r o u p  o n  X o r  t h e  s y m m e t r i c  i n v e r s e  s e m ig r o u p  o n  X ( t h e  1 - 1  p a r t i a l
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t r a n s f o r m a t i o n  s e m ig r o u p  o n  X ) .  T h e n  t h e  t r a n s f o r m a t i o n  s e m ig r o u p  ร 

i s  l o c a l l y  f a c t o r i z a b l e  i f  a n d  o n l y  i f  X i s  f i n i t e .

THEOREM . F o r  a n y  s e t  X ,  t h e  s e m ig r o u p  o f  a l l  a lm o s t  i d e n t i c a l  p a r t i a l  

t r a n s f o r m a t i o n s  o f  X i s  l o c a l l y  f a c t o r i z a b l e .

C O R O LLAR Y . F o r  a n y  s e t  X ,  t h e  s e m ig r o u p  o f  a l l  a lm o s t  i d e n t i c a l  

t r a n s f o r m a t i o n s  o f  X a n d  t h e  s e m ig r o u p  o f  a l l  a lm o s t  i d e n t i c a l  1 - 1  p a r 

t i a l  t r a n s f o r m a t i o n s  o f  X a r e  l o c a l l y  f a c t o r i z a b l e .

THEOREM . F o r  a n y  p o s i t i v e  i n t e g e r  ท a n d  f o r  a n y  f i e l d  F ,  t h e  m u l t i 

p l i c a t i v e  s e m ig r o u p  o f  a l l  n x n  m a t r i c e s  o v e r  F i s  l o c a l l y  f a c t o r i z a b l e .
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