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3. แบบบันทกกระบวนการแก้โจทย์ปัญหาคเนตศาสตร์
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ตัวอย่างแผนการแกเมตาคอคนชัน 

แผนท่ี 2 การวเคราะห์เป้าหมายซองการแก้โจทย์ปัญหา 

แนวคด
การวเคราะห์เป้าหมายชองการแก้โจทย์ป้ญหา เป็นการแยกแยะเง่ือนไซหรือซ้อมูลท่ี 

โจทย์กำหนดมา ตัวยการพิจารณาถึงสิงท่ีโจทย์กำหนดมาให้ ชัอมูลอ่ึนท่ีเกี่ยวชัองกับการแก้ 

โจทย์ป๋ญหา คำและชัอความสำคัญในการแก้โจทย์ปัญหา และบอกสิงท่ีโจทย์ต้องการทราบหรือ 

เป้าหมายซองการแก้โจทย์ปัญหาน้ัน ๆ

^ดประฝ็งคั

นักเรียนสามารถวิเคราะห์เป้าหมายซองโจทย์ปัญหาท่ีกำหนดให์ไต้ 

ประสบการณ์

การวิเคราะห์เป้าหมายซองการแก้โจทย์ปัญหา เป็นการแยกแยะเง่ือนไซหรือชัอมูลท่ี 

โจทย์กำหนดมา ตัวยการพิจารณาถึงสิงท่ีโจทย์กำหนดมาให้ ชัอมูลอึ่นที่เก่ียวชัองกับการแก้ 

โจทย์ปัญหา คำและชัอความสำคัญในการแก้โจทย์ปัญหา และบอกสิงท่ีโจทย์ต้องการทราบหรือ 

เป้าหมายชองการแก้โจทย์ปัญหาน้ัน  ๆ โจทย์ปัญหาต่างกันก็จะมีเป้าหมายซองการแก้โจทย์ 

ปัญหาท่ีแตกต่างกันออกไป ที่งประกอบตัวย

1) บอกสิงท่ีโจทย์กำหนดมาให้

เป็นการตันหาชัอมูลหรือเง่ือนไซต่าง  ๆ ท่ีมีอยู่ในโจทย์ปัญหา โดย 

พิจารณาเลือกชัอมูลหรือเง่ือนไซท่ีจำเป็นในการแก้โจทย์ปัญหาเท่าน้ัน เพ่ือท่าให้เชัาใจในโจทย์ 

ปัญหา

2) บอกชัอมูลอ่ึนท่ีเก่ียวซ้องกับการแก้โจทย์ปัญหา

เป็นการพิจารณาซ้อมูลหรือเง่ือนไซอ่ึน  ๆ ท่ีไม่ไต้กำหนดไวในโจทย์ปัญหา 

แต่เป็นซ้อมูลหรือเง่ือนไซต่าง ๆ ท่ีเก่ียวซ้องกับโจทย์ปัญหา ท่ีงจะทำให้เซ้าใจโจทย์ปัญหาชัดเจน 

ย๋ิงซ้ึน

3) บอกคำและซ้อความสำคัญในโจทย์ปัญหา

เป็นการบอกคำและซ้อความสำคัญหรือจำเป็นต่อโจทย์ปัญหาที่กำหนดให้ 

ท่ีงอาจท่าไต้ต้วยการบอกปากเปล่าหรืออาจใชัดินสอหรือปากกาซดเสันใต้คำและซ้อความสำคัญ 

น้ัน ๆ

4) บอกเป้าหมายซองการแก่โจทย์ปัญหา

เป็นการบอกสิงท่ีโจทย์ต้องการทราบจากโจทย์ปัญหาท่ีกำหนดให้
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โจทย์ปัญหาคณตศาสตร์ท่ีนำมาให้นักเรียนวเคราะห้เป้าหมายชองการแก้โจทย์ปัญหา

ได้แก่

โจทย์ใ!ญหาที่ 1

ราชันย์มีแตงโมอยู่ 9 ผล หนักผลละ 1, 2, 3, 4, . . 9 ตามลำด ับจนถึงผลท่ี 9 

ก็หนัก 9 กิโลกรัม ก้าจะแบ่งให้คน 3 คนให้ได้แตงโมหนักเท่ากัน และมี5รานวนผลแตงโม 

คนละเท่ากัน คนไหนจะมีแตงโมท่ีมีนาหนักอย่างไรห้าง

การวเคราะห้เป้าหมาย?)องการแก่โจทย์ปัญหา ได้แก่

- โจทย์กำหนดสิงใดมาห้าง (บ่าหนักชองแตงโมท้ัง 9 ผล, จำนวนคน 3 คน)

- มีชัอมูลอ่ึนท่ีเก่ียวช้องกับการแก่โจทย์ปัญหาหรือไม่ (ม ี) คอ (แต่ละคนจะได้ 

จำนวนแดงโมจำนวน 3 ผล เท่ากัน แต่ละผลมีนาหนักแตกต่างกัน)

- คำและชัอความสำคัญในโจทย์ปัญหาน้ีคืออะไร (มีแตงโมอยู่ 9 ผล หนักผลละ 

1, 2, 3, 4, . . 9 ตามลำด ับจนถึงผลท่ี 9 ก็หนัก 9 กิโลกรัม, แบ่งให้คน 3 คน ให้ได้แตง 

โมหนักท่ากับ และมีจำนวนผลแตงโมคนละเท่ากับ คนไหนจะมีแตงโมท่ีมีน้ีาหนักอย่างไรห้าง)

- เป้าหมายชองการแก่โจทย์ปัญหาคือ น้ีาหนักชองแตงโมท้ัง 3 ผลที่แต่ละคน

จะได้

โจทยป์ญ้หาที ่ 2

เทน้ีา 24 สิตรลงในถังน้ีาเล็ก  ๆใบหน่ึงน่ึงเดืมว่างอยู่ ปรากฏว่ายังมีช่องว่างในถังน้ีา 

เหลืออีกหน่ึงในท่ี อยากทราบว่าถังน้ีาใบน้ีสามารถบรรจุน้ีาได้ก่ีสิตร 

การวเคราะห้เป้าหมายชองการแก่โจทย์ปัญหา ได้แก่

-  โจทย์กำหนดสิงใดมาห้าง (ปริมาณน้ีาท่ีเทลงในถัง 24 สิตร, ช่องว่างชองถังน้ีา 

ที่เหลืออยู่คือ หน่ึงในท่ีชองถัง)

- มีช้อมูลอ่ึนท่ีเก่ียวช้องกับการแก่โจทย์ปัญหาหรือไม่ (ม ี) คืออะไร (ปริมาณนา 

24 สิตรคือ ปริมาณนา สามในท่ีชองถัง)

- คำและชัอความสำคัญชองโจทย์ปัญหาน้ีคืออะไร (เทนี้า 24 สิตรลงในถัง, น่ึง 

เดมว่างอยู่, ยังมีช่องว่างในถังน้ีาเหลืออีกหน่ึงในท่ี, ถังน้ีาใบน้ีสามารถบรรจุน้ีาได้ก่ีสิตร)

- เป้าหมายชองการแก่โจทย์ปัญหาคือ ความจุชองถังบ่า

โจทย์ใ!ญหาท่ี 3

วันศุกร์สุดห้ายชองเดือนหน่ึงตรงกับวันที่ 25 อยากทราบว่าวันท่ี 1 ชองเดือนน้ีน 

ตรงกับวันอะไร

การวเคราะห้เป้าหมายชองการแก่โจทย์ปัญหา ได้แก่

- โจทย์กำหนดสิงใดมาห้าง (วันศุกร์สุดห้ายชองเดือนคือวันที่ 25)
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- มีข้อมูลอ่ึนท่ีเก่ียวช้องกับโจทย์{เญหาน้ีหรือไม่ (ม ี) คืออะไร (วันศุกร์ด้นเดือน 

ตรงกับวันท่ี 4)
- คำและข้อความสำคัญของโจทย์ป้ญหาคืออะไร (วันศุกร์สุดท้ายของเดือนหนี่ง 

ตรงกับวันท่ี 25, วันที่ 1 ของเดือนน้ีนตรงกับวันอะไร)

- เป้าหมายของการแก่โจทย์ป้ญหาคือ วันที่ตรงกับวันที่ 1 ของเดือนน้ัน

โจทยปํญ้หาที ่ 4

ชายคนหน่ึงน้ีอขนมมาแจกหลานชาย 9 ห่อคัวยกัน ถามไคัความว่าหลาน ๆ ของ 

เขาน้ันเป็นพ่ี 2 คน และเป้นน้อง 2 คน อยากทราบว่าชายคนน้ีนจะคัองแบ่งขนมอย่างไรจงจะ 

ไม่คัองฉีกห่อขนมนี้นออกจากกัน โดยที่หลานแต่ละคนก็จะไคัว่านวนขนมเท่า  ๆ กัน

การวิเคร)ะห้เป้าหมายของการแก่โจทย์ใใญหา ได้แก่

- โจทย์ก่าหนดสิงใดมาน้าง (จำนวนขนม 9 ห่อ, เง่ือนไขของว่านวนหลานคือ 

เป็นพี่ 2 คน เป็นน้อง 2 คน, การแบ่งขนมโดยท่ีไม่คัองฉีกห่อขนมออกจากกัน)

- มีข้อมูลอ่ึนท่ีเก่ียวข้องกับการแก่โจทย์'ปืญหาหรือไม่ (ม ี) คืออะไร (ว่านวนหลาน 

จะสามารถหารว่านวนขนมได้ลงตัว)

- คำและข้อความสำคัญของโจทย์ป้ญหาน้ีคืออะไร (น้ีอขนมมาแจกหลานชาย 9 

ห่อ, หลาน  ๆของเขาน้ันเป็นพ่ี 2 คน และเป็นน้อง 2 คน,ชายคนน้ันจะด้องแบ่งขนมอย่างไร 

จึงจะไม่ด้องฉีกห่อขนมน้ันออกจากกัน โดยที่หลานแต่ละคนก็จะได้ว่านวนขนมเท่า  ๆ กัน)

- เป้าหมายของการแก่โจทย์'ปิญหาคือ ว่ธีการแบ่งขนมให้หลานท้ัง 3 คนให้ได้ 

เท่า  ๆ กัน โดยท่ีไม่ด้องฉีกขนมออกจากกัน

โจทยป์ญ็หาที ่ 5

มะล มาลัยและมาลี แต่ละคนชอบกีฬาแตกต่างกัน กีฬาท่ีคนทั้งสามชอบคือ 

เทนนิส ปีงปองและบาสเกตบอล มะสิไม่ชอบปิงปองและบาสเกตบอล มาลัยไม่ชอบปิงปองอยาก 

ทราบว่าแต่ละคนชอบกีฬาชนิดใด

การวิเคราะห้เป้าหมาflของการแก่โจทย์ปิญหา ได้แก่

- โจทย์กำหนดสิงใดมาน้าง (คนสามคนคือ มะสิ มาลัยและมาลี, กีฬาสามประ๓ ท 

คือ เทนนิส ปิงปองและบาสเกตบอล, เง่ือนไขของการชอบกีฬา คือ มะสิไม่ชอบปิงปองและ 

บาสเกตบอล มาลัยไม่ชอบปิงปอง)

-  มีข้อมูลอ่ึนท่ีเก่ียวข้องกับการแก่โจทย์ปีญหาหรือไม่ (ม ี) คือ (แต่ละคนชอบกีฬา 

ได้เฟ้ยงหน่ึงชนิดเท่านั้น)

-  คำและข้อความสำคัญในโจทย์ปีญหาน้ีคืออะไร (มะสิ มาลัยและมาลี แต่ละคน 

ชอบกีฬาแตกต่างกัน กีฬาท่ีคนทั้งสามชอบคือ เทนนิส ปิงปองและบาสเกตบอล มะสิไม่ชอบ 

ปิงปองและบาสเกตบอล มาลัยไม่ชอบปิงปอง, แต่ละคนชอบกีฬาชนิดใด)
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-  เป็าหมายชองการแก้โจทย์ปีญหาคือ กีฬาท่ีแต่ละคนชอบ 

โจทยํใ]ญหาท่ี 6

นาเช่ียวมีกระปุกว เศษใบหน่ึง เม่ือใส่เงิน เข้าไ!!ในกระปุกไม่ว่าเท่าใด จะกลายเป็นเงิน 

จำนวนสองเท่าและเพิ่มข้ึนอีก 1 บาททันที วันหน่ึงนาเช่ียวใส่เงินเข้าไปในกระปุกจำนวนหน่ึง 

กลายเป็นเงินอีกจำนวนหนึ่ง แล้วนำเงินจำนวนน้ันใส่เข้าไปในกระปุกอีกกลายเป็นเงิน 75 บาท 

อยากทราบว่าคเงแรกนำเช่ียวใส่เงินเข้าไปในกระปุกจำนวนเท่าใด

การวิเคราะห์เป็าหมายชองการแก้โจทย์,ปีญหา ได้แก่

- โจทย์กำหนดสิงใดมาบ้าง (เง่ือนไชชองการนำเงินใส่เข้าไปในกระปุกคือ เน่ึอใส่ 

เงินเข้าไปในกระปุกไม่ว่าเท่าใด จะกลายเป็นเงินสองเท่าและเพิ่มชึ้นอีก 1 บาททันที, จำนวนเงิน 

ท่ีใส่เข้าไปในกระปุกในวันหน่ึงคือ 75 บาท)

- มีข้อมูลอ่ึนท่ีเก่ียวข้องกับการแก้โจทย์ปีญหาหรือไม่ (ไม่มี)

- คำและข้อความสำคัญในโจทย์'ปิญหาคืออะไร (ใส่เงินเข้าไปในกระปุกไม่ว่าเท่าใด

จะกลายเป็นเงินจำนวนสองเท่าและเพิ่มชึ้นอีก 1 บาททันที,ใส่เงินเข้าไปในกระปุกจำนวนหน่ึง 

กลายเป็นเงินอีกจำนวนหนึ่ง แล้วนำเงินจำนวนน้ันใส่เข้าไปในกระปุกอีกกลายเป็นเงิน 75

บาท, คร้ังแรกน้ัาเช่ียวใส่เงินเข้าไปในกระปุกจำนวนเท่าใด)

- เป็าหมายชองการแก้โจทย์,ปิญหาคือ จำนวนเงินท่ีน้ัาเช่ียวใส่เข้าไปในกระปุก

กีจกรรม

1. ทบทวนช้ันตอนชองเมตาคอคนํซัน โดยใช้แผนภูมี

2. ครูตดบัตรโจทย์ฟ้ญหาท่ี 1 “ ราชันย์มีแตงโมอยู่ 9 ผล หนักผลละ 1, 2, 3, 4,

. . ., 9 ตามลำดับจนถงผลที่ 9 ก็หนัก 9 กีโลกรัม ล้าจะแบ่งให์คน 3 คนให์ได้แตงโมหนัก 

เท่ากัน และม ีจำนวนผลแตงโมคนละเท่ากัน คนไหนจะมีแตงโมทีม่ ีน ั้า หนักอย่างไรบ้าง ”  แล้วให์ 

นักเรียนตอบคำถามต่อไปนั้ ด้วยปากเปล่า และครูเชียนคำตอบไวักระดาน

- โจทย์กำหนดสิงใดมาให้ (น้ัาหนักชองแตงโมท้ัง 9 ผล, จำนวนคน 3 คน)

-  มีข้อมูลอ่ึนท่ีเก่ียวข้องกับการแก้โจทย์ป้ญหาหรือไม่ (  ม ี) คือ (แต่ละคนจะ 

จำนวนแตงโมจำนวน 3 ผลเท่ากัน แต่ละผลมีนั้าหนักแตกต่างกัน)

- คำและข้อความสำคัญในโจทย์ปีญหาคืออะไร (มีแตงโมอยู่ 9 ผล หนักผลละ 

1, 2, 3, 4, . . ., 9 ตามลำดับจนถงผลท่ี 9 ก็หนัก 9 กีโลกรัม,แบ่งให้คน 3 คนให้ได้แตง 

โมหนักเท่ากัน และมีจำนวนผลแตงโมคนละเท่ากัน คนไหนจะมีแตงโมท่ีมีน้ัาหนักอย่างไรบ้าง)

จากน้ันให้นักเรียนพิจารณาว่าโจทย์ด้องการทราบอะไร (นาหนักชองแตงโมท้ังสาม 

ผลที่แต่ละคนจะได้) ครูอธบายให้นักเรียนทราบว่าสิงท่ีโจทย์ต้องการน้ันคือเป็าหมายชองการแก้ 

โจทย์{เญหาน้ันเอง และการตอบคำถาม

- โจทย์กำหนดสิงใดมาให้
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- มีข้อมูลอ่ึนท่ีเก่ียวข้องกับการแก้โจทย์ปัญหาหรือไม่

- คำและข้อความสำคัญในโจทย์ปัญหาคืออะไร

เป้าหมาย?เองโจทย์ปัญหาคือ..................

เรียกว่าเป้นการวิเคราะห์เป้าหมายของการแก้โจทย์ปัญหา ข้ึงประกอบด้วย

1) บอกสิงท่ึโจทย์กำหนดมาให้

เป้นการคันหาข้อมูลหรือเง่ือนไ?เต่าง  ๆ ท่ีมีอยู่ในโจทย์ปัญหา โดย 

พิจารณาเลือกข้อมูลหรือเง่ือนไ?เท่ีจำเป้นในการแก้โจทย์ปัญหาเท่าน้ัน เพ่ึอทำให้เข้าใจใน 

โจทย์ปัญหา

2) บอกข้อมูลอ่ึนท่ีเก่ียวข้องกับการแก้โจทย์ปัญหา

เป้นการพิจารณาข้อมูลหรือเง่ือนไ?เอ๋ึน  ๆ ท่ีไม่ได้กำหนดไว่ในโจทย์ 

ปัญหาแต่เป้นข้อมูลหรือเง่ือนไขต่าง  ๆ ท่ีเก่ียวข้องกับโจทย์ปัญหา ท่ีงจะทำให้เข้าใจโจทย์ปัญหา 

ชัดเจนยงข้ึน

3) บอกคำและข้อความสำคัญในโจทย์ปัญหา

เป้นการบอกคำและข้อความสำคัญหรือจำเป็นต่อโจทย์ปัญหาท่ีกำหนดให้ 

ข้ึงอาจทำได้ด้วยการบอกปากเปล่าหรืออาจใช้ดินสอหรือปากกาขีดเส้นใต้คำและข้อความสำคัญ 

น้ัน ๆ

4) บอกเป้าหมายของการแก้โจทย์ปัญหา

เป้นการบอกสิงท่ีโจทย์ปัญหาต้องการทราบ จากโจทย์ปัญหาท่ีกำหนดให้

3. ครูเสนอโจทย์ปัญหาท่ี 2 “ เทนา 24 ลตรลงในถังน้ัาเล็ก  ๆใบหน่ีงข้ึงเดิม 

ว่างอยู่ ปรากฏว่ายังมีช่องว่างในถังน้ัาเหลืออีกหน่ึงในก่ี อยากทราบว่าถังนาใบน้ัสามารถบรรจุนา 

ไต้กี่ลตร” และแจกแบบวิเคราะห้เป้าหมายของการแก้โจทย์ปัญหา (ดูที่ภาคผนวก) ให้แก่

นักเรียนทุกคนเพ่ือให้นักเรียนได้วิเคราะห์เป้าหมายของการแก้โจทย์ปัญหาน้ัน เม่ือนักเรียนทำ 

เส่ร็จแส้ว ครูเฉลยการวิเคราะห์เป้าหมายของการแก้โจทย์ปัญหาท่ีถูกต้องให้นักเรียนทราบ พร้อม 

น้ังสรุปและให้ข้อเสนอแนะ

4. ให้นักเรียนทำแบบ'ป้กห้ดการวิเคราะห์เป้าหมายของการแก้โจทย์ปัญหา อีก 4 

ข้อในโจทย์ปัญหาท่ี 3 - 6  จากประสบการณ์

5. ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปว่า การวิเคราะห์เป้าหมายของการแก้โจทย์ปัญหา เป้น

การแยกแยะเง่ือนไซหรือข้อมูลท่ีโจทย์กำหนดมา ด้วยการพิจารณาถึงก่ีงท่ีโจทย์กำหนดมาให้

ข้อมูลอ่ึนท่ีเก่ียวข้องกับการแก้โจทย์ปัญหา คำและข้อความสำคัญในการแก้โจทย์ปัญหา และบอก 

ก่ีงท่ีโจทย์ต้องการทราบหรือเป้าหมายของการแก้โจทย์ปัญหาน้ัน  ๆโดยใชัแผนภูมีสรุปให้เล็น 

อย่างชัดเจน
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ก่ีอการสอน

1. แถบประโยคโจทย์ปัญหาคณิตศาสตร์

2. แบบวิเคราะห์เปาหมายของการแก้โจทย์ปัญหา

3. แผนภูมสรุปการวิเคราะห์เปีาหมายของการแก้โจทย์ปัญหา

4. แบบ!]กหัด

5. แผนภูมสรุปข้ันตอนของเมตาคอคนชัน

๓ รประเมินผล

1. ตรวจสอบจากการตอบคำถามได้ถูกต้องทุกชัอ

2. ตรวจแบบ!เกหัด

ภาคผนวก

แบบวิเคราะห์เป้าหมายของการแก้โจทย์ปัญหา

แบบวิเคราะห์เป้าหมายของการแก้โจทย์ปัญหา 

1. โจทย์กำหนดสิงใดมาบ้าง

2. มิชัอมูลอ่ึนท่ีเก่ียวชัองกับการแก้โจทย์ปัญหาข้อน้ีอีกหรือไม่ ถ้ามี คืออะไร

3. คำและข้อความสำคัญของโจทย์ปัญหาน้ีคืออะไร

4. เป้าหมายชองการแก้โจทย์ปัญหาน้ีคืออะไร
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ตัวอยางแผนการสอนแก้โจทย์ปัญหาคณ์ตศาสตร์โดยใช้เมตาคอคนชัน 

แผนการสอนท่ี 11 โจทย์ปัญหาคณตศาสตร์ท่ีใช้กลวิธีใช้การให้เหตุผล 

ความคิดรวบยอด/ หลักการ

กลวิธีใช้การให้เหตุผล เป็นการใช้ซอมูลท่ีโจทย์ปัญหากำหนดให้ เป็นเหตุบังคับให้ 

เกิดผล น่ึงจะต้องผสมผสานกับความรู้และประสบการณ์ต่าง  ๆ ที่ผู้แกัปัญหามีอยู่ เพ่ือให้โต้ 

คำตอบท่ีต้องการ

3 ๗ ระ.ëtifl
นักเรียนสามารถแก้โจทย์ปัญหาคณตศาสตร์ท่ีก่าหนดให้โดยใช้กลวิธีใช้การให้เหตุผล 

หรีอกสิธีอึ่นที่เหมาะสมไต้

ประสบการณ์

1. ลักษณะซองโจทย์ปัญหา

โจทย์ปัญหาคณ์ตศาสตร์ท่ีใช้กลวิธีใช้การให้เหตุผล มักจะพบเสมอในชีวิตประจำ 

วัน การจะไต้คำตอบต้องใช้ช้อมูลท่ีโจทย์ก้าหนดให้น้ัน มาเป็นเหตุบังคับให้เกิดผล โดยผสมผสาน 

กับความรู้และประสบการณ์ต่าง ๆ ที่ผู้แก้ปัญหามีอยู่มาช่วยฟ้จารณา เพื่อตัดสินใจเลือกคำตอบที่ 

ถูกต้องท่ีสุด น่ึงโจทย์ปัญหาคณิตศาสตร์ท่ีใช้กลวิธีการใช้การให้เหตุผลทางตรง ไต้แก่ 

โจทยป์ญัหาที ่ 1

ชายคนหน่ีงยืนอยู่ในสวน พร้อมกับห้ิวถังน้ัาช้างละถัง น่ึงในถังใบหน่ึงมีอุณหภูมิ 

15 องศาเซลเซียส ส่วนน้ัาในอีกถังหนึ่งมีอุฌหภูมี 15 องศาฟาเรนไฮตั ต่อมามีเด็กเล็ก  ๆ คน 

หน่ึงว่ิงเช้ามาในสวน และเอาเหรียญบาทหย่อนลงไปในถังน้ัา ถังละ 1 เหรียญ ถังไหนเหรียญ 

บาทจะตกไปถึงก้นถังก่อนกัน เพราะเหตุใด

คำตอบ ถังที่มีอุณหภูมี 15 องศาเซลเซียส 

แนวคิด ใช้กลวิธีใช้การให้เหตุผล

เน่ึองจากน้ัาในถังท่ีมีอุณหภูมิ 15 องศาฟาเรนไฮต์ จะอยู่ในสถานะ 

เป็นน้ัาแซ็ง และนั้าในถังที่มีอุณภูมี 15 องศาเซลเซียส จะอยู่ในสถานะเป็นซองเหลว ตังน้ัน 

เหรียญในถังน้ีจีงตกถึงกันถังก่อน

โจทยป์ญัหาที ่ 2

ถัาพ่อซองเสนาะเป็นลูกชายซองสนท อยากทราบว่าเสนาะกับสนทเป็นอะไรกัน 

คำตอบ สนทเป็น,ยู่ซองเสนาะ 

แนวคิด ใช้กลวิธีใช้การให้เหตุผล
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โจทอปํญ็หาที ่ 3

ชาย 2 คน มีภรรยาคนละคน และมีลูกคนละคน เดนเช้ามาในห้องรับแ?เกท่ีมี 

เก้าอ้ีอยู่ 5 ตัว อยากทราบว่าจะตัองหาเก้าอ้ีมาเพ่ิมอีกกี่ตัว จึงจะเพียงพอสำหรับทุกคนที่มาใน 

คร้ังน้ี

คำตอบ ไม,ตัองหามาเพิ่มเพราะมีคนเพียง 5 คน เท่าน้ัน คือ พ่อ แม่ ลูก 

ภรรยา?เองลูกและลูกชองลูก

แนวคิด ใช้กลวิธีใช้การให้เหตุผล

โจท d ll ญหาท่ี 4

ตันไม้ตันหน่ึงจะโตและสูงพ้ืนปีละ 1 เมตร ก้าสรัอยมาศตอกตะปูไว้ท่ีสูงจากพื้น 

ตน 1 เมตรเมื่อ'ÎJ พ.ศ. 2537 พอมาถึง พ.ศ. 2539 อยากทราบว่าตะปูน้ันจะอยู่สูงจากพ้ืนดน 

เท่าไร

คำตอบ ประมาณ 1 เมตร เม่ืองจากว่าตันไม้จะเจริญเตบโตจากปลายพ้ืนไป 

ส่วนโคนมีแต่?เนาดโตพ้ืน แต่ความสูงมีไตัเพ่ิมพ้ืน เมื่อตอกตะปูไว้สูงเท่าใดแม้นานไปก็สูงอยู่เท่า 

น้ัน จะเปลี่ยนไปบางก็เพียงเล็กน้อย

แนวคิด ใช้กลวิธีใช้การให้เหตุผล

โจท d ll ญหาท่ี 5

นักเรียนกลุ่มหนึ่งมีจำนวน 11 คน ช่วยกันออกเงินเพ่ือพ้ืออุปกรณ์กีฬาสำหรับ 

เล่นตัวยกัน แต่ละคนออกเงินเท่ากัน รวมเป็นเงิน 121 บาท ก้าเงินที่แต่ละคนนำมาเป็น 

เหรียญ 3 อัน อยากทราบว่าเหรียญท้ัง 3 อันเป็นเหรียญชนิดใด (เหรียญท่ีใช้เป็นเหรียญบาท 

พ้ืนไป)

คำตอบ เป็นเหรียญห้าบาท 2 อันและเป็นเหรียญบาท 1 อัน

แนวคิด เมื่องจากนักเรียนมีจำนวน แ ค น  ไตัเงินรวม 121 บาทแสดงว่า 

แต่ละคนออกเงินคนละ 11 บาท โดยใช้เหรียญ 3 อัน พ้ืงตัองเป็นเหรียญห้าบาท 2 อันและ 

เป็นเหรียญบาท 1 อัน

โจทอ่ไ]ญหาท่ี 6

สมมุตว่าสองวันก่อนเป็นวันอาท่ตย์ อยากทราบว่าอีก 5 วันหลังจากวันนี้เป็นวัน

อะไร

คำตอบ วันอาท่ตย

แนวคิด เมื่องจากวันนี้เป็นวันอังคาร อีก 5 วัน หลังจากวันอังคารก็คือวัน

อาท่ตยน้ันเอง
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2. ข้ันตอนในการแก่โจทย์ปัญหา

2.1 ข้ันการวางแผน

2.2 ข้ันการกำกับ

2.3 ขั้นการประเมน

กิจกรรม

1. ทบทวนกล'วิธีเขียนแผนภาพ โดยใช้แผนภูมิสรุปกลวิธีและสรุปตัวอย่างลักษณะ 

ของโจทย์ปัญหาท่ีใช้กลวิธีเขียนแผนภาพในการแก่โจทย์ปัญหา

2. ให้นักเรียนพจารณาโจทย์ปัญหาท่ี 1 “ ซายคนห'นงยืนอยู่ในสวน พร้อมกับหิ้วถัง 

นำช้างละถัง น่ึงในถังใบหน่ึงมีอุณหภูมิ 15 องศาเซลเชียส ส่วนนำในอีกถังหน่ึงมีอุณหภูมิ 15 

องศาฟาเรนไฮต์ ต่อมามีเด็กเล็ก  ๆ คนหน่ึงว่ึงเช้ามาในสวน และเอาเหรียญบาทหย่อนลงไปในถัง 

นำ ถังละ 1 เหรียญ ถังไหนเหรียญบาทจะตกไปถึงกันถังก่อนกัน เพราะเหตุใด” จากข้ันให้ 

นักเรียนตอบปัญหาต่อไปนี้

-  โจทย์กำหนดสิงใดมาห้าง (อุณหภูมิของขั้าแต่ละถัง)

- มีช้อมูลอ่ึนท่ีเก่ียวช้องกับการแก่โจทย์ปัญหาช้อน้ีอีกหรือไม่ (ม ี) คือ อุณหภูมิ 

15 องศาเซลเชียสขั้าจะอยู่ในสถานะท่ีเป็นซองเหลว และอุณหภูมิ 15 องศาฟาเรนไฮต์ ข้ัาจะ 

อยู่ในสถานะท่ีเป็นนาแข็ง)

- คำและช้อความสำคัญของโจทย์ปัญหาน้ีคืออะไร (ถังใบหนึ่งมีอุณหภูมิ 15 

องศาเซลเชียส, อีกถังหนึ่งมีอุณหภูมิ 15 องศาฟาเรนไฮต์, ถังไหนเหรียญบาทจะตกถึงกันถัง 

ก่อนกัน เพราะเหตุใด)

-  เปัาหมายของโจทย์ปัญหาช้อน้ีคืออะไร ( หาว่าถังใดท่ีเหรียญบาทจะตกถึงกันถัง

ก่อน)

4. ให้นักเรียนช่วยกันเสนอกลวิธีในการแก่โจทย์ปัญหาน้ี และพิจารณาว่าโจทย์ 

ปัญหาน้ีสามารถประมาณค่าคำตอบไตัหรือไม่ เพราะเหตุใด โดยพิจารณาเง่ือนไขท่ีโจทย์กำหนด 

มา ครูเนันว่าในโจทย์ปัญหาช้ออ่ึน  ๆ ที่พบก็ควรจะตัองพิจารณาดูตัวยว่าสมควรจะตัองประมาณ 

คำตอบได้หรือไม่ ถัาได้คำตอบท่ีประมาณข้ันคืออะไร เพ่ือนำไปใช้ประโยซนัในการตรวจสอบคำ 

ตอบของโจทย์ปัญหา

ครูแนะนำว่าลักษณะของโจทย์ปัญหาเช่นน้ี บางทีอาจจะไม่ตัองใช้การคืดคำนวณ 

เน่ึองจากต้องใช้การให้เหตุผล น่ึงเป็นการใช้ช้อมูลท่ีโจทย์ปัญหากำหนดให้ เป็นเหตุบังคับให้เกิด 

ผล นึ่งจะต้องผสมผสานกับความรู้และประสบการเป้ต่าง  ๆ ท่ีผู้แก้'ปัญหามีอยู่ เพ่ือให้ได้คำตอบท่ี 

ต้องการ เราเรียกกลวิธีน้ีว่ากลวิธีใช้การให้เหตุผล เช่น โจทย์ปัญหาน้ีเหตุก็คือ นาที่อุณหภูมิ 15 

องศาเซลเชียสจะอยู่ในสถานะท่ีเป็นของเหลว นาท่ีอุณหภูมิ 15 องศาฟาเรนไฮต์จะอยู่ในสถานะ 

ท่ีเป็นน้ีาแข็ง ดังข้ันจากเหตุดังกล่าวจงทำให้รู้ผลว่า เหรียญจะต้องตกถึงกันถังแรกก่อนแน่นอน



119

5. ให้นักเรียนพิจารณาว่านอกจากกลวิธีการใช้การให้เหตุผลแล้ว ยังมีกลวิธีอึ่น  ๆ อีก 

หรือไม่ล้ามีคือกลวิธีใด จากน้ันครูยกตัวอย่างลักษณะของโจทย์ปัญหาท่ีใช้กลวิธีการใช้การให้เหตุ 

ผลอีก 3 ตัวอย่างเช่นโจทย์ปัญหาที 2 - 4  จากลักษณะของโจทย์ปัญหาในประสบการณ์ให้ 

นักเรียนได้เช้าใจและช่วยกันหาคำตอบ

ธ. เมื่อนักเรียนได้คำตอบแล้ว ให้ประเม่นความสำเร็จตามเปาหมาย โดยดูว่า โจทย่ 

ปีญหาช้อน้ัน  ๆ เปาหมายคืออะไร แล้วเราได้บรรลุเปาหมายท่ีต้ังข้ันหรือไม่

6.1 ให้นักเรียนตรวจสอบคำตอบท่ีได้ว่าถูกด้องหรือไม่ เซ่น โจทย์ปัญหาท่ี 2 

คำตอบคือ ไม่ด้องหาเก้าอี้มาเพิ่ม ตรวจสอบดูว่าจำนวนคนกับจำนวนเก้าอ้ีพอดีกันหรือไม่ ใน 

โจทย์และโจทย์ปัญหาท่ี 3 และ 4 ก็เซ่นเดียวกันเปนโจทย์ปัญหาท่ีตัองใช้กลวิธีใช้การให้เหตุ 

ผล ดังนั้นเมื่อตรวจสอบคำตอบจํงด้องยัอนกลับไปดูที่เงี่อนไขที่โจทย์กำหนดมาเป็นเหตุบังคับให้ 

เกํดผลหรือคำตอบท่ีได้จรีงหรือไม่

6.2 ให้นักเรียนตรวจสอบซนตอนในการแกํโจทย์ปัญหา โดยให้นักเรียนมองยัอน 

กลับไปท่ีข้ันตอนต่าง  ๆของกลวิธีท่ีใช้ในการแกโจทย์ปัญหาท่ีผ่านมาและข้ันการวางแผน ข้ันการ 

กำกับ ขั้นการประเม่น ด้วยการพิจารณารายละเอียดต่าง  ๆในแต่ละขั้นตอนน้ันว่ามีความถูก 

ต้องสมบูรณ์เพียงใด ข้ังจะช่วยให้พบซอบกพร่องท่ีอาจเกดข้ันในขณะแล้โจทย์ปัญหา เพ่ิอการ 

ปรับปรุงแล้ไขให้ดีข้ันต่อไป และเพ่ิอให้เกํดความมนใจว่าคำตอบท่ีได้น้ันถูกด้องจรีง ๆ

7. ให้นักเรียนทำแบบแกหัดท่ีใช้กลวิธีใช้การให้เหตุผล 2 ช้อ ในโจทย์ปัญหาท่ี 5 

และ 6 จากลักษณะของโจทย์ปัญหาในประสบการณ์ ให้นักเรียนทำเปนกลุ่ม โดยแบ่งนักเรียน 

ออกเป็น 6 กลุ่ม  ๆ ละ 5 คน ด้วยการจับฉลากท่ีอสัตว์ ต่อไปน้ัคือ ลง สุนัข แมว เป็ดและม้า 

จับกลุ่มโดยให้นักเรียนเลียนเสียงสัตว์ท่ีนักเรียนจับได้

8. ครูแจกแบบบันทีกกระบวนการแล้โจทย์ปัญหาคณตคาสตรให้นักเรียนแต่ละกลุ่ม

แล้โจทย์ปัญหาท่ี 5 และ 6 จากลักษณะของโจทย์ปัญหาในประสบการณ์ โดยครูตดแถบ

ประโยคโจทย์ปัญหาคณตศาสตร์!ว*'บนกระดาน

จากนั้นให้นักเรียนแต่ละกลุ่มแล้โจทย์ปัญหาคณ์ตศาสตร์และบันทึกลงในแบบ 

บันทึกกระบวนการแล้โจทย์ปัญหาคณตศาสตร์ และตอบคำถามต่อไปนั้

-  โจทย์กำหนดสิงใดมาบ้าง

- มีช้อมูลอ่ึนท่ีเก่ียวช้องกับการแล้โจทย์ปัญหาช้อน้ัอีกหรือไม่

- คำและช้อความสำคัญของโจทย์ปัญหาน้ัคืออะไร

- เปาหมายของโจทย์ปัญหาน้ีคืออะไร
8.2 เน้ีอกลุ่มได้เปาหมายของการแล้โจทย์ปัญหาแล้ว ให้สมาซ่กทุกคนในกลุ่ม 

พิจารณาว่าเคยพบกลวิธีท่ีจะใช้ในการแล้โจทย์ปัญหาท่ีคล้ายกันกับโจทย์ปัญหาน้ีหรือไม่ ล้าเคย 

พบ คือกลวิธีใด แล้วเสนอกลวิธีท่ีจะใช้ในการแล้โจทย์ปัญหาท่ีกำหนดให้ เลือกวิธีการและสำดับ 

ขั้นตอนในการแล้โจทย์ปัญหาพรัอมน้ังพิจารณาว่าสมควรจะด้องประมาณคำตอบได้หรือไม่ 

เพราะเหตุใด ล้าประมาณได้คำตอบท่ีประมาณน้ันคืออะไร
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8.3 ให้ตัวแทนแต่ละกลุ่มออกมาเสนอวิธีการและลำดับข้ันตอนในการแก้โจทย์ 

ปัญหาท่ีนักเรียนไตัเลือกไร้ให้ครูและสมาขีกกลุ่มอ่ืนพีง แต่ละข้อตัองไม่ช่าคนเติม พร้อมขั้งบอก 

เหตุผลท่ีเลือกใข้วิธีข้ันตัวย จนครบทุกกลุ่ม แล้วครูเขียนไร้บนกระดาน

8.4 จากขั้นให้แต่ละกลุ่มเขียนลำดับข้ันตอนการแก้โจทย์ปัญหาและแสดงวิธีแก้ 

โจทย์ปัญหาในขณะเดียวก้น ก็ตัองตอบคำถามต่อไปน๋ีไปพร้อมก้นตัวย

- นักเรียนยังจำข้อความสำคัญในโจทย์ปัญหาน๋ีไตัหรือไม่ (ไตั, ไม่ไตั)

- นักเรียนแก้ปัญหาถงตอนไหนแล้ว

- นักเรียนมาถูกทางหรือยัง (ถูกแล้ว, ยังไม่ถูกทาง)

- นักเรียนตัองการใช่วิธีการอ่ืนอีกหรือไม่ (ตัองการ, ไม่ตัองการ)

9. ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มประเมนความสำเร็จตามเปีาหมายโดยตรวจสอบว่า

“ นักเรียนบรรลุเป็าหมายหรือยัง”  (บรรลุแล้ว, ยังไม่บรรลุ เพราะเหตุใด..... )

9.1 ให้นักเรียนตรวจสอบคำตอบและตรวจสอบข้ันตอนในการแก้โจทย์ปัญหา

โดยให้นักเรียนมองย้อนกลับไปท่ีข้ันตอนต่าง  ๆ ท่ีใข้ในการแก้โจทย์ปัญหาท่ีผ่านมาและข้ันการ 

วางแผน ข้ันการก้ากับ ขั้นการประเม่น ตัวยการพจารณาว่ารายละเอียดต่าง  ๆในแต่ละขั้นตอน 

ขั้นมีความถูกตัองสมบูรณ์เพียงใด ข้ังจะช่วยให้พบข้อบกพร่องท่ีอาจเกิดข้ันในขณะแก้โจทย์

ปัญหา เพ่ือการปรับปรุงแก้ไขให้ดีข้ันต่อไป และเพ่ือให้เก้ดความข้ันใจว่าคำตอบท่ีไตัข้ันถูกตัอง 

จรีง ๆ จากขั้นครูลุ่มนักเรียน 2 กลุ่มให้อธีบายให้ครูและเพ่ือนพีง จากข้ันครูจึงเฉลยวิธีการและ 

คำตอบท่ีถูกตัอง

9.2 ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มบอกปัญหาและอุปสรรคท่ีพบในขณะแก้โจทย์ปัญหาท่ี

กำหนดให้ ครูเขียนบนกระดานคำ พร้อมกับให้นักเรียนช่วยกันอภปราย เพ่ือหาวิธีการแก้ไข

ข้อบกพร่องท่ีจะเกิดข้ันในครงต่อไป

10. ครและนักเรียนร่วมกันสรุปกลวิธีการใช่การให้เหตุผลทางตรงในการแก้โจทย์ 

ปัญหาอกครังหนง

11. ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มส่งแบบบันทึกกระบวนการแก้โจทย์ปัญหา เพ่ือให้ครู 

ตรวจสอบอีกครงหน่ึง ครูรวบรวมคะแนนแต่ละกลุ่มสะสมไร้

อ่ือการสอน
1. แผนภูม่สรุปกลวิธีเขียนแผนภาพและสรุปตัวอย่างลักษณะของโจทย์ปัญหาท่ีใข้กล 

วิธีเขียนแผนภาพในการแก้โจทย์ปัญหา

2. ฉลากส์อสัตวไตัแก่ สิง สุนัข แมว เป็ดและม้า

3. แบบบันทึกกระบวนการแก้โจทย์ปัญหาคณตศาสตร์

4. แถบประโยคโจทย์ปัญหาคณตศาสตร์

5. กระดาษทด



1. สังเกตจากการทำงานกลุ่ม

2. สังเกตจากการตอบคำถาม

3. สังเกตจากการอภิปราย

4. ตรวจแบบบันทึกกระบวนการแกโจทย์ปัญหาคณตศาสตย์
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แบบบ ันท ึกกระบวนการแก[จทย์ป ัญหาคณตศาสตร ์

ไจ'ทยปัญหา คือ

ขั้นการวางแผน

1. การวเคราะห์เป้าหมายของการแกํโจทย์ปัญหา

1.1 โจทย์กำหนดสิงใดมาบัาง..................................................................................

1.2 มีข้อมูลอ่ึนท่ีเก่ียวข้องกับการแกํโจทย์ปัญหาข้อน้ีอีกหรือไม่ (ม ี, ไม่มี) ถามีคืออะไร

1.3 คำและข้อความสำคัญของโจทย์ปัญหาน้ีคืออะไร,

1.4 เป้าหมายของการแกัโจทย์ปัญหาน้ีคืออะไร,

2 . กลวํรและเรืยงลำดับข้ันตอนของกลวธีท่ีใซํในการแกํโจทย์ปัญหา

2.1 กลวธีท่ีใข้คือ...................................................................

จำกลวรแกํโจทย์ปัญหาท่ีคลำยกันได้หรือไม, (ได้ คือ กลวธี......................

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .  ไม ่ได ้)
2.2 เรียงลำดับข้ันตอนของกลวิธีท่ีใช่ในการแกโจทย์ปัญหา มีขั้นตอนดังนี้

1 ) ...................................................................................................
2) ......................................................................................................
3 ) ..................................................................................................
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4)  ......................
5)  ......................

3. ประมาณคัไตอบ ได้....

ไม่ได้

ขนการกำกํบ

ด์าเนนการแfïïจทย์ปัญหาตามช้ันตอนของกลวธท่ีเลอกไว้

ด้ไตอบ

ยังจำข้อความสำคัญในโจทย์ปัญหาน๋ีได้หรือไม่ (ได้, ไม่ได้)

นักเรืยนแก้ปัญหาถงตอนไหนแล้ว..................................................................

นักเรืยนมาถูกทางหรือยัง (ถูกแล้ว, ยังไม่ถูกทาง)

นักเรืยนด้องการใข้วธอ๋ึนอีกหรือไม่ (ด้องการ, ไม่ด้องการ) s fa J  ■ บ 50 2 5 3  ฯ
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ชั้นการประเมน

1. ประเมนความสำเร็จตามเ{เาทนาย

นักเรียนบรรลุเปาหมายหรือยัง (บรรลุแล้ว, ยังไม่บรรลุ เพราะเหตุใด.............................

.......................................... ........................... ............................................ )
2. ตรวจสอบล้าตอบโดย

นักเรียนแน่ใจในล้าตอบท่ีไดหรือไม่ (แน่ใจ เน่ืองจาก....................................................

ไม,แน่ใจ เน่ืองจาก

........................................................................................................................................................................................................................ )

นักเรียนมีวิธีตรวจสอบล้าตอบหรือไม่ (ม ี โดย...........................................................

ไ ม ่ม ี)
3. ตรวจสอบช้ันตอนในการแก้โจทยัใ]ญหาโดย.



ภาคผนวก ค

แบบสอบความสามารถในการแก้โจทย์ปัญหาคณตศาสตร์ 

เฉลยแบบสอบความสามารถในการแก้โจทย์ปัญหาคณตศาสตร์



แบบสอบความสามารถในการแก้โจทย์ปัญหาคณตศาสตร์

คำท้ัแจง

1. แบบสอบฉบับนี๋มโจทย์ปัญหาคฟ้ตศาสตร์ทั้งหมด 9 ข้อ ให้เวลา 1

ช่ํวโมง

2. ให้นักเรียนแสดงวธีแก้โจทย์ปัญหาคณิตศาสตร์และหาคำตอบให้ถูกต้อง

3. ขอให้นักเรียนทำต้วยความต้ังใจ

4. เกณฑในการให้คะแนนแต่ละข้อ ค ือ  แสดงวธแก้โจทย์ปัญหาคณิตศาสตร์ 

ถูกต้องไต้ 3 คะแนน และคำตอบถูกต้องไต้ 1 คะแนน รวมเปันคะแนนเต็มข้อละ 4 คะแนน
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แบบสอบความสามารถในการแกโจทย์{เญหาคณตศาสตร์

1. ชายคนหน่ีงเล่าว่า เชาเห็นลูกเป็ดกำลังว่ิงมา ลูกเป็ดตัวหนึ่งอยู่นำหน้าลูกเป็ด 2 

ตัว ลูกเป็ดตัวหนึ่งอยู่หลังลูกเป็ด 2 ตัว และลูกเป็ดตัวหนึ่งอยู่ระหว่างลูกเป็ด 2 ตัว ถามว่า 

เขาเห็นลูกเป็ดก่ีตัว

ล่าตอบ,
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2. บันไดข้ึนเนนเขาแท่งหนี่งม่ข้ึงหมด 12 ข้ึน แมวกระโดดข้ึนบันไดทีละ 3 ข้ึน 

ส่วนสุนัขกระโดดข้ึนบันไดทีละ 4 ข้ึน อยากทราบว่าบันไดข้ึนท่ีเท่าไรบ้างท่ีถูกข้ึงแมวและสุนัข 

เหยียบ และบันไดข้ึนท่ีเท่าไรบ้างท่ีไม่ถูกแมวและสุนัขเหยียบเลย

ดำ«อบ บันไดข้ึนที่ถูกข้ึงแมวและสุนัขเหยียบ ได้แก่.... 

บันไดข้ึนที่ไม่ถูกข้ึงแมวและสุนัขเหยียบ ได้แก่
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3. ต่ีเล็กเล้ียงไก่ไว้ 4 เล้าได้แก่เล้าที่ 1 , 2 ,3  และ 4 ตามล้าดับ ล้าเล้าท่ี 2 

มีไก่มากกว่าเล้าท่ี 1 หน่ึงเท่าตัว เล้าท่ี 3 มีไก่มากกว่าเล้าท่ี 2 หน่ึงเท่าตัว เล้าท่ี 4 มีไก่มาก 

กว่าเล้าท่ี 3 หน่ึงเท่าตัว และไก่เล้าท่ี 4 มีไก่ 56 ตัว อยากทราบว่าต่ีเล็กมีไก่ฑงหมดก่ีตัว

ตัวล้าตอบ
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4. จงเต่มจำนวนท่ีอยู่ต่อท้ายจำนวนที่กำหนดให้อีก 3 จำนวน ให้เท้าชุดกัน

1) 1, 2, 5, 10, ............................... .................
2) 120, 60, 30, .............,................. ,..................

3) 15, 2, 13, 4, 11, ..............,............. ...................

กำตอบ 1).

2).

3)

?
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5. นายไม้เล่นปาเ{เา เขาใช้ลูกดอก 3 ลูก ปาถูกเ{เาทั้งสามลูก อยากทราบว่า 

คะแนนที่เป็นไปได้ทั้งหมดจากการปาลูกดอกของนายไม้ ได้แก่คะแนนเท่าไรบ้าง

ด้าตอบ
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6. จากรูปที่กำหนดให้จงหาว่ามีรูปสามเหล่ียมด้านIท่าขนาดต่าง  ๆ อย่างละก่ีรูปและ 

เมึ่อรวมแล้วจะได้รูปสามเหลี่ยมด้านเท่าที่งหมดกี่รูป

คำตอบ



133

7. จงแบ่งรูปท่ีคำหนดให้เป็นรูปที่คล้ายกับรูปเดมจำนวน 4 รูป ให้มีชนาดเท่า  ๆ กัน

คำตอบ
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8. ในคอกวัวแห่งหนึ๋งมีคนกับวัว ถ้านับห่วรวมกันจะได้ 22 หัวและนับขารวมกันได้ 

72 ขา อยากทราบว่าในคอกวัวแห่งน้ี มีคนและวัวอย่างละเท่าไร

....................... ตัวด้าตอบ คน จำนวน คน วัว จำนวน



135

9. จงเ,ต่มจำนวน 1, 2, 3, 4, 5, 6 และ 7 ลงในรูปวงกลม 3 รูปช้างล่างน้ี 

เพึ๋อให้ผลบวกฃองจำนวนในรูปวงกลมแต่ละรูปมีค่าเห่ากับ 18

วกีแก้โจท{หาญหา ล่าหรับทด

ค่าตอบ
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เฉลยนบบสอบความสามารถในการแก้โจทย้ปิญหาคฟ้ตศาสตร์

ช้อท่ี 1

คำตอบ เห้นลูกเป็ด 3 ตัว

แนวคํด ใช้กลวธีการใช้การให้เหตุผล ร่วมกับการวาดภาพ ตังน้ี

ช้อท่ี 2

คำตอบ บันไดท้ันที่ถูกท้ังแมวและสุนัขเหยียบ คือ ขนท่ี 12

บันไดฃนท่ีไม่ถูกท้ังแมวและสุนัขเหยียบเลย คือ ขนท่ี 1, 2, 5, 7, 10

และ 11

แนวคืด ใช้กลว่ธเซียนแผนภาพ ตังต่อไปนี้

แมว

ยั«ไ8 0 ------- ^ 1-------- ------- ร ------------12

สุนัข

ช้อท่ี 3

คำตอบ 105 ตัว
แนวคืด ใช้กลว่ธีทำย้อนกลับ โดยพจารณาจากจำนวนไก่จากเลัาท่ี 4 มาย้งแลัาท่ี 

3, 2 และ 1 จะไตั

เลัาท่ี 4 มีไก่ทั้งหมด 56 ตัว

เลัาท่ี 4 มีไก่มากกว่าเลัาท่ี 3 หน้ีงเท่าตัว ตังบน เลัาท่ี 3 มีไก่ 56 X 2 = 28 ต้ว

เลัาท่ี 3 มีไก่มากกว่าเลัาท่ี 2 หน้ีงเท่าตัว ตังท้ับ เลัาท่ี 2 มีไก่ 28 X 2 = 14 ตัว

เล้าท่ี 2 มีไก่มากกว่าเล้าท่ี 1 หน้ีงเท่าตัว ตังน้ีน เล้าท่ี 1 มีไก่ 14 X 2 = 7 ตัว

ตังทั้นตี๋เลกมีไก่ท้ังหมด = 56 + 28 + 14 + 7 ตัว

105 ตัว
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ช้อท่ี 4

คำตอบ 1) 17, 26, 37

2) 15, 7.5, 3.75

3) 6, 9, 8

แนวคิด ใช้กลวิธีค้นหารูปแบบ

1) 1, 2, 5 10, ...... , ........, ...... ....
จำนวนท่ีอยู่คิดกันจะห่างกันเปนจำนวนคี่ จาก 1, 3, 5, 7, 9, และ 11 

เซ่น 2 ห่างจาก 1 อยู่ 1, 5 ห่างจาก 2 อยู่ 3 ดังน้ันจำนวนท่ีอยู่ห่างจาก 5 อยู่ 5 คือ 5+5 

ก็คือ 1 0 ,จำนวนท่ีห่างจาก 1 0 อยู่ 7 คือ 1 0 + 7 คือ 17 ,จำนวนท่ีห่างจาก 1 7 อยู่ 9 คือ 

17+ 9 คือ 26 และ จำนวนท่ีอยู่ห่างจาก 26 อยู่ 11 คือ 26+ 11 คือ 37

2) 120, 60, 3 0 ,......... ............... ................

จำนวนท่ีอยู่ถัดไปทางขวามือจะมีคำเป็น 1 ของจำนวนท่ีอยู่ทางช้ายมือ

3) 1 5 , 2 , 1 3 , 4 , 1 1 , ....... ...................., ..............

จำนวนที่เป็นจำนวนคู่จะเพิ่มขึ้นครงละ 2

จำนวนท่ีเป็นจำนวนค่ีจะลดข้ึนครงละ 2

ช้อท่ี 5

คำตอบ 3, 6, 9, 10, 12, 13, 16, 17, 20, 24 

แนวคิด ใช้กลวิธีสร้างรายการดังน้ั

คะแนนท่ีนายไม,'จะไค้จากการปาลูกดอก 3 ลูก ไค้แก่

1, 1, 1 = 3 คะแนน

1, 1, 4 = 6 คะแนน

1, 1, 8 ะะ 10 คะแนน

1, 4, 4 = 9 คะแนน

1, 4, 8 = 13 คะแนน

1, 8, 8 = 17 คะแนน

4, 4, 4 = 12 คะแนน

4, 4, 8 = 16 คะแนน

4, 8, 8 = 20 คะแนน

8, 8, 8 = 24 คะแนน
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ข้อ ท่ี 6

สำตอบ 13 รูป

แนวคด ใข้กลวิธีแก้ฟ้ญหาท่ีง่ายกว่า ด้วยการจัดวิธีการนับให้มีระบบ เพ่ีอทำให้หา 

สำตอบได้ง่ายน้ีน ดงันี้

รปูสามเหลีย่มทีม่จีนาด

รูปสามเหลีย่มทีม่ฃีนาด

มจีำนวน 9 รูป

มีจำนวน 3 รูป

มีจำนวน 1 รูป

ดงันัน้จะไดรู้ปสามเหลีย่มดา้นเทา่ทีม่ซีนาดแตกตา่งกนันัง้หมด9 + 3 + 1= 1 3 รูป

ข้อ ท่ี 7 

สำตอบ

แนวคิด ไข้กลวิธีวาดภาพ
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ข้อ ท่ี 8

ค์าตอบ มคีนจำนวน 8 คน 

วัวจำนวน 14 ตัว 

แนวคิด ใข้กลวิธีสร้างตาราง

จำนวนคน จำนวนวัว จำนวนซา

10 12 (10X 2) + (12 X 4) = 68

9 13 (9 X 2) + (13 X 4) = 70

8 14 ( 8 X 2 )  + (14 X 4) = 72

7 15 ( 7 X 2 )  + (15 X 4) = 74

ข้อ ท่ี 9 

คิาตอบ

แนวคิด ใขก้ลวิธีเดาและตรวจสอบ



ภาคผนวก ง

การหาคุณภาพ?เองแบบสอบ
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การหาคุณภาพของแบบสอบความสามารถในการแก่โจทย์ปัญหาคณตศาสตร์

1. หาค่าระดับความยาก และค่าอำนาจจำแนกชองแบบสอบความสามารถในการ 

แก่โจทย์ปัญหาคฟ็ตศาสตร์ โดยใช้สูตรของ c. A. Drake ไดัแก่

1.1 ค่าระดับความยาก (Level of difficulty)

สูตร P = EH9& ±  PL&

2
ตัวอย่าง การค่านวณค่าระดับความยาก ข้อ 1 

P = 84.38 ± 15.63 

2

= JLIKLQ1 

2

= 50.01

1.2 ค่าอำนาจการจำแนก (Power of discrimination)

สูตร r = PH#  - PL#

ตัวอย่าง การคำนวณค่าอำนาจจำแนก ข้อ 1

r = 84.38 - 15.63

= 68.75

(บญุธรรม กิจปรีดาบริสุทธ, 2524)

ค่าระดับความยาก และค่าอำนาจจำแนกของแบบสอบความสามารถในการแก่โจทย์ 

ปัญหาคณตศาสตร์ ฑ๊ัง 9 ข้อ ได้แสดงไวในตารางท่ี 13

ตารางท่ี 13 ค่าระดับความยาก และค่าอำนาจจำแนกเปันรายข้อของแบบสอบความสามารถ 

ในการแก่โจทย์ปัญหาคณตศาสตร์

ข้อ 1 2 3 4 5 6 7 8 9

ค่าระดับความยาก (p) 50.01 68.75 

ค่าอำนาจจำแนก ( r) 68.75 37.50

70.32

46.87

60.84

28.12

43.76

43.75

57.82

21.87

50.00

50.00

37.50

50.00

43.75

37.50

คา่ระดับศวามยากของแบบทดสอบ มีคา่ตงแต่ 37.50 - 70.32 

ค่าอำนาจจำแนกของแบบทดสอบ มีค่าศ้ั«แต่ 21.87 - 68.75
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2. หาค่าความเที่ยงของแบบสอบความสามารถในการแก้โจทย์ปัญหาคณิตศาสตร์ 

โดยหาค่าส้มประสิทธี้แอลฟา (0C - coefficient) จากคะแนนของการทำแบบสอบของนักเรียน

30 คน ในการทดลองใช้แบบสอบคเงที่ 2 

สูตร OC
2

k  = จำนวนช ้อสอบ

ร :  = ความแปรปรวนซ องคะแนนแต ่ละซ อ

ร12 = ความแปรปรวนของคะแนนของผ ู้ร ับการ

ทดสอบท ั้งหมดห ร ือก ้าล ังสองข องส ่วน เบ ี่ย งเบน มาตรฐาน ข องคะแน นข องผ ู้ร ับการทดสอบท ั้งห มด  

ความแปรปรวน

ส ูตร ร :  = J J L  -  ( X ) 2

N

(อ ้างถ ึงใน ประคอง กรรณ ส ูต, 2 5 3 5 )

การหาค ่าความเท ี่ยงของแบบสอบความสามารถในการแก ้โจทย ์ป ัญ หาคณ ิตศาสตร ์

J E x !

2
Sx

รX

2

= 2Q.39.I5.
30

= 67.992 

= J £ x !  -  ( X ) 2 

N

= 67.992 - (2 .16)2

= 63.322

1 - p :

Sx2
o c  = _ a _  p -  23.6g 

9-1 _  63.322_
= â (1 - 0.374)

8

= â (0.626)

8

0.70



ภาคผนวก จ

สถติและตัวอย่างการวิเคราะท์ข้อมูล
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สถต่และตัวอย่างการวเคราะห์ช้อมูล

1. การคำนวณค่าเฉล่ีย

สูตร X = Z x
N

X = มัซฌมเลชคณต

E x = ผลรวมชองคะแนนท้ัง N จำนวน

N = จำนวนนักเรียนฑงหมด

(ประคอง กรรณสูต,2535)

ตัวอย่างการคำนวณค่าเฉล่ียชองคะแนนการแก่โจทย่ฟ้ญหาคณตศาสตร์หลังเรียน 

สูตร X = E x

N

X = 877

30

X = 29.23

2. การคำนวณค่าส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐาน ( S.D. )

I s l  + E x ?

N N

S.D. = ส่วนเบีย่งเบนมาตรฐานชองคะแนน

X = คะแนนแต่ละส่วน

E x  = ผลรวมชองคะแนนฑงหมด

E x 2 = ผลรวมชองก่าลังสองชองคะแนนท้ังหมด

N = จำนวนนักเรียนท้ังหมด
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ต ัวอย ่างการคำนวณ ค ่าส ่วนณ ยงเบนมาตรฐาน (  S.D. )  (ห ล ัง เร ีย น ) 

สตร S.D. _ £ x  + _ £ x

S.D. .26294.5 -  (2 9 .2 3 )

30

= J 876.48  -  854 .39  

= J 22.09  

= 4.7

3. การคำนวณ ความแตกต ่างระหว ่างคำเฉล ี่ย?เองคะแนนก ่อนและหล ังการสอน

สูตร t = E d_______

nZ d ~~Æ 7
N  -  1

t = อัตราส่วนวิกฤติ

E d  = ผลรวม?เองผลต่างระหว่างคะแนนก่อนการทดลองและหลังการทดลอง 

E d 2 = ผลรวมกำลังสอง?เองผลต่างระหว่างคะแนนก่อนการทดลองและหลังการทดลอง 

N  = จำนวนนักเรียนทั้งหมด

(ป ระค อ ง กรรณ สูต, 2 5 3 5 )

ต ัวอย ่างการคำนวณ ความแตกต ่างระหว ่างคำเฉล ี่ย?เองคะแนนก ่อนและหล ังการสอบ

จากสูตร t =_______ E d

n E d 2 -  ( E d ) 2

J  N  -  1

แทนคำ จะได t = 282

A

3 0 (3 5 9 3 ) -  ( 2 8 2 )2 

3 0 -1  

282

107790 -  79524

A 29

282

31.22

9.03
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ประวัติผเขียน

นางสาวสมบติั โพธทอง เกีดวันท่ี 17 กันยายน พ.ศ. 2512 ท่ีอำนกอเมือง 

จังทวัดสุพรรณบุรี สำเรีจการสืกษาครุศาสตรบัณฑิต ตามโครงการคุรุทายาท (เกยีรตนิยม 

อันดับ 1) สาขาประถมสืกษา คณะครุศาสตร์ วทยาลัยครูกาญจนบุรี ในปีการสืกษา 2535 

และเข้าสืกษาต่อในหลักสูตร ครุศาสตรมหาบัณฑิต สาขาวิชาประถมสืกษา ท่ีจุฬาลงกรณ์ 

มหาวิทยาลัย เมึอ่ พ.ศ. 2537 ปัจจุบันรับราชการท่ีโรงเรียนวัดราษฎร์ศรัทธาธรรม อำ๓ อเมอืง 

จังหวัดสุพรรณบุรี
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